
Introdution �a la Calulabilit�eInterrogation du 9 novembre 2004Livres ouverts. Dur�ee : 1h30.
1. Soient les ensembles in�nis S1 = fa2njn�0g (ave ak qui d�enote k r�ep�etitionsdu symbole a) et S2 = fb3njn�0g. L'ensemble S = f(s1; s2)js12S1; s22S2gest-il d�enombrable? Justi�ez bri�evement.2. Soit L le langage g�en�er�e par la grammaire G d�e�nie sur l'alphabet fa; b; g,dont le symbole initial est S1 et les r�egles sont:S1 �! aS2 S2 �! bS1 S2 �! bS2S2 �! bS3 S3 �! aS3 S3 �! aS2S3 �! S1 S3 �! "Donnez une grammaire qui g�en�ere le ompl�ement de L. Expliquez la d�emarheque vous avez suivie pour obtenir ette grammaire.3. Soit L le langage des mots w de�nis sur l'alphabet � = fa; bg, o�u1 jwja < jwjbsi jwja est pair et o�u jwja = jwjb si jwaj est impair. D�emontrez que L n'est pasr�egulier.4. Soit L = fambnpdqjn = q ou m�p ou m+ n = p+ qg.� Montrez que L est hors-ontexte.� Soit L0 = fapbppdpjp > 0g, le langage L00 = L\L0 est-il hors-ontexte? Sioui, donnez une grammaire hors-ontexte qui g�en�ere L00, sinon d�emontrezque L00 n'est pas hors-ontexte en utilisant le th�eor�eme du gonementpour les langages hors-ontextes.
1jwja d�enote le nombre d'ourenes du symbole a dans w


